430              CALCUL DES INDICES  DES FONCTIONS.
Cela posé, on déduira immédiatement de la formule (3i) la proposition
suivante:
THÉORÈME V. — Le nombre des racines positives de l'équation u = o ne pourra surpasser que d'une unité le nombre des racines positives de l*équation dérivée il = o, et dans le cas seulement où le système des deux derniers termes de la fonction u offrira une variation de signe.
Corollaire. — On prouvera de même que le nombre des racines de l'équation dérivée du premier ordre u? = o ne peut surpasser que d'une unité le nombre des racines positives de l'équation dérivée du second ordre u" = o, et dans le cas seulement où le système des deux derniers termes de u', par conséquent le système des deux termes qui précèdent le dernier dans u, offre une variation de signe. Donc le nombre des racines positives de u = o surpassera d'une ou de deux unités au plus le nombre des racines positives de u" = p, et dans le cas seulement où le système des trois derniers termes de u offrira une ou deux variations de signe. En continuant ainsi, on finira par établir la règle des signes de Descartes comprise dans le théorème dont voici l'énoncé :
THÉORÈME VI. — Le nombre des racines positives d'une équation u = o, dans laquelle u désigne une fonction entière de œ, ne peut surpasser le nombre des variations de signe qu'on obtient en comparant deux à deux les termes qui se succèdent immédiatement dans la fonction u. Le nombre des racines négatives ne peut surpasser le nombre des permanences de signe fourn ies par le même procédé.
Nota. — Après avoir établi, comme on l'a expliqué ci-dessus, la première partie du théorème VI, il suffira, pour déduire la seconde partie de la première, de remplacer x par — ce.
Observons encore que, si, dans la fonction u, les coefficients do plusieurs puissances de la variable x se réduisent à zéro, il suffira, pour qu'ils cessent de s'évanouir, de remplacer x par x ± £, z désignant un nombre infiniment petit. On s'assure aisément de cette ma-entre ces mêmes indices, alors, en désignant par
